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就题论题      	      第六期（该期刊仅在学科网发行，未经允许不得转载。）
【备考2018：就题论题之高考理科数学大题20】
备考2018：我一题一题讲，你一题一题学！
就题论题之高考数学复习题型入门
总述：
我们经常讲高考是有规律的。的确，正是固定的题目模式给了我们研究高考的方向。因此我们打算每个题每个题给同学们讲述，让同学们逐题突破。这种固定的题目模式我们叫做——题型。我们每个学科先给同学们考试题型的分布和具体分数设置，然后具体逐个突破。

高考数学试卷结构：

一、选择题：本题共12小题，每小题5分，共60分。在每小题给出的四个选项中，只有一项是符合题目要求的。

二、填空题：本题共4小题，每小题5分，共20分。

三、解答题：共70分。解答应写出文字说明、证明过程或演算步骤。第17~21题为必考题，每个试题考生都必须作答。第22、23题为选考题，考生根据要求作答。
（一）必考题：共60分。

（二）选考题：共10分。请考生在第22、23题中任选一题作答。如果多做，则按所做的第一题计分。

22．[选修4―4：坐标系与参数方程]（10分）
23．[选修4—5：不等式选讲]（10分）


从以上我们可以看出：
试卷总体分三个部分，分选择题、填空题和解答题。
两道选考，二选一做答。


所以，想要获得自己理想分数，不是指望哪个题要拿满分，而是那一些题该拿多少分，不要因小失大。有些同学总是以为只要自己不断练习就会获得130、140这样的高分，但是如果你的分数只有90、100这样，难免好高骛远了，所以在每一次考试明确自己那个该得分，得多少分我们都应该明白，而在哪个分数或者说要达到哪个分数我们会给出一些参考。

【十进制标准】
所谓十进制标准，就是把自己的目标设置为在自己的原有的分数上再加10分。比如你现在90分，那么你下一次考试目标就是100了，但是当你考140的时候，目标不可能150，因为这几乎不可能！所以当分数到达普通高考极限时，你要做的就是能提一分算一分。

【该题特点】
20题题目已经固定考查圆锥曲线。
而且正规考试，该题分为两问：第一问，求圆锥曲线的标准方程；第二问，求证是否有没关系或者有没确定关系。
难度很大，但第一问较为容易，考试中应该留出时间进行解答，而第二问可适当放弃。会做的话，一定要细心和快速。

【解题步骤】
①.求解第一问时，应充分利用信息画草图，寻找定量关系。
②.第二问则需要在备考中做好题型的准备，总结定量的方向（面积等等）。
③.套用总结方向，快速解题。


我们这一期来探讨一下高考数学卷的高考理科数学大题20。
我们看看2017年刚刚考完的新课标Ⅰ卷：

20.（12分）



已知椭圆C：（a>b>0），四点P1（1,1），P2（0,1），P3（–1，），P4（1，）中恰有三点在椭圆C上.
（1）求C的方程；
（2）设直线l不经过P2点且与C相交于A，B两点.若直线P2A与直线P2B的斜率的和为–1，证明：l过定点.

【印证】
该题是常规题，第一问求圆锥曲线的标准方程，第二问则证明定量关系，题目思维难度不大，计算较难。大多数考生会无从下手，所以建议适当放弃，保证会做的做正确，拿满分，不会的尽量拿分。

20.（12分）解：




（1）由于，两点关于y轴对称，故由题设知C经过，两点.

又由知，C不经过点P1，所以点P2在C上.


因此，解得.

故C的方程为.
（2）设直线P2A与直线P2B的斜率分别为k1，k2，




如果l与x轴垂直，设l：x=t，由题设知，且，可得A，B的坐标分别为（t，），（t，）.


则，得，不符合题设.




从而可设l：（）.将代入得



由题设可知.


设A（x1，y1），B（x2，y2），则x1+x2=，x1x2=.

而



.


由题设，故.

即.

解得.




当且仅当时，，欲使l：，即，

所以l过定点（2，）


【答案一点通】
一般第一问分值为5分，难度很小，考查定义或者数形结合能力。
复习中要注重基本定义的深刻理解，做到随机应变。
















新课标Ⅱ：
20. （12分）


设O为坐标原点，动点M在椭圆C：上，过M做x轴的垂线，垂足为N，点P满足.
(1) 求点P的轨迹方程；
(2) 
设点Q在直线x=-3上，且.证明：过点P且垂直于OQ的直线l过C的左焦点F. 



20.解

（1）设P（x,y）,M（x0,y0）,设N（x0,0）, 


由得

因为M（x0,y0）在C上，所以

因此点P的轨迹方程为
（2）由题意知F（-1,0）.设Q（-3，t）,P(m,n),则

，





由得，又由（1）知，故
3+3m-tn=0


所以，即.学.科网又过点P存在唯一直线垂直于OQ，所以过点P且垂直于OQ的直线l过C的左焦点F.




【入门题一】
20． （本题满分12分）
已知椭圆[image: www.ziyuanku.com]的离心率为[image: www.ziyuanku.com]，点[image: www.ziyuanku.com]在椭圆上，O为坐标原点．
（1）求椭圆C的方程；
（2）已知点P，M，N为椭圆C上的三点，若四边形OPMN为平行四边形，证明四边形OPMN的面积S为定值，并求该定值．





















20.【解答】解：（1）由椭圆[image: www.ziyuanku.com]的离心率为[image: www.ziyuanku.com]，
得[image: www.ziyuanku.com]，∴[image: www.ziyuanku.com]=[image: www.ziyuanku.com]∴[image: www.ziyuanku.com]，∴a2=2b2；
将Q代入椭圆C的方程，得[image: www.ziyuanku.com]+[image: www.ziyuanku.com]=1，
解得b2=4，∴a2=8，
∴椭圆C的方程为[image: www.ziyuanku.com]；
（2）当直线PN的斜率k不存在时，PN方程为：[image: www.ziyuanku.com]或[image: www.ziyuanku.com]，
从而有[image: www.ziyuanku.com]，
所以四边形OPMN的面积为
[image: www.ziyuanku.com]；
当直线PN的斜率k存在时，
设直线PN方程为：y=kx+m（m≠0），P（x1，y1），N（x2，y2）；
将PN的方程代入C整理得：（1+2k2）x2+4kmx+2m2﹣8=0，
所以[image: www.ziyuanku.com]，[image: www.ziyuanku.com]，[image: www.ziyuanku.com]，
由[image: www.ziyuanku.com]得：[image: www.ziyuanku.com]，将M点坐标代入椭圆C方程得：m2=1+2k2；
点O到直线PN的距离为[image: www.ziyuanku.com]，[image: www.ziyuanku.com]，
四边形OPMN的面积为
[image: www.ziyuanku.com]．
综上，平行四边形OPMN的面积S为定值[image: www.ziyuanku.com]．




【入门题二】



20．已知椭圆经过点，且离心率为．

（Ⅰ）求椭圆的方程；










（Ⅱ）设是椭圆上的点，直线与（为坐标原点）的斜率之积为．若动点满足，试探究是否存在两个定点，使得为定值？若存在，求的坐标；若不存在，请说明理由．























20.解：(Ⅰ)∵   ∴



又∵椭圆经过点     ∴


解得：，


所以椭圆的方程为．




（Ⅱ）设，，，则由得


即，，


因为点在椭圆上，


所以，


故









设，分别为直线与的斜率，由题意知，


，因此

所以，


故点是椭圆上的点，


所以由椭圆的定义知存在点，满足为定值

又因为，



所以坐标分别为、．


【入门题三】


20．已知椭圆C：（a＞b＞1）的焦距为2，过短轴的一个端点与两个焦点的圆的面积为，过椭圆C的右焦点作斜率为k（k≠0）的直线l与椭圆C相交于A、B两点，线段AB的中点为P．
（1）求椭圆C的标准方程；

（2）过点P垂直于AB的直线与x轴交于点D，且，求k的值．





















20．解：（1）过短轴的一个端点与两个焦点的圆的半径为，设右焦点的坐标为（c，0），依题意知，

，又b＞1，

解得a＝2，，c＝1，

∴椭圆C的方程为．
（2）设过椭圆C的右焦点的直线l的方程为y＝k（x－1），

将其代入中得，（3＋4k2）x2－8k2x＋4k2－12＝0，
设A（x1，y1），B（x2，y2），


则，，

∴，
∵P为线段AB的中点，


∴点P的坐标为（，）．

又直线PD的斜率为，

直线PD的方程为，


[bookmark: _GoBack]令y＝0得，，则点D的坐标为（，0），

∴，∴17k4＋k2－18＝0，
∴k2＝1，∴k＝±1．
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