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2017届学科网高三数学跨越一本线精品
误区一：等比数列求解中忽视
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的取值范围
    等比数列求和问题是高考的重点,求解等比数列求和问题“
[image: image2.wmf]1

q

=

”该不该考虑？,是许多同学不关心的,[image: image3.png]Z2EL(ZXXK.COMR LT




致使答案错误,到底那个题该考虑？那个题不考虑？认真审题,弄清题意是关键.
题型一：
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【例1】已知数列
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【分析】在等比数列
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,因此在解含参数的等比数列求和问题时,一定要注意其公比是什么？能否取到1.
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③当
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也满足上式,所以
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【点评】[image: image22.png]Z2EL(ZXXK.COMR LT




①求解本题容易出现下面三种错误：①忽视
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的情况；②忽略
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的情况；③用错位相减时不注意用对应项相减；④用错位相减时漏掉
[image: image25.wmf](21)

n

nx

--


.②等比数列前n项和公式成立的条件为q≠1,而当q＝1时,应按常数列求和；在含字母参数的等比数列求和时,应分q＝1与q≠1两种情况进行讨论.
【小试牛刀】设等比数列{an}的前n项和为Sn.若S2＝3,S4＝15,则S6＝(　　)

A．31  B．32  C．63  D．64

【解析】方法一：在等比数列{an}中,S2,S4－S2,S6－S4也成等比数列,故(S4－S2)2＝S[image: image26.png]Z2EL(ZXXK.COMR LT




2(S6－S4),则(15－3)2＝3(S6－15),解得S6＝63.

方法二：设等比数列{an}的首项为a1,公比为q.

若q＝1,则有Sn＝na1,显然不符合题意,故q≠1.

由已知可得eq \b\lc\{(\a\vs4\al\co1(S2＝\f(a1（1－q2）,1－q)＝3，,S4＝\f(a1（1－q4）,1－q)＝15，))两式相除得1＋q2＝5,解得q2＝4.

故q＝2或q＝－2[image: image27.png]Z2EL(ZXXK.COMR LT




.

若q＝2,代入解得a1＝1,此时S6＝eq \f(a1（1－q6）,1－q)＝eq \f(1×（1－26）,1－2)＝63.

若q＝－2,代入解得a1＝－3,此时
S6＝eq \f(a1（1－q6）,1－q)＝eq \f(（－3）×[1－（－2）6],1－（－2）)＝63.
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[来源:学+科+网Z+X+X+K]
方法四：设等比数列的公比为q,
则S2＝a1＋a2＝3,S4＝a1＋a2＋a3＋a4＝(1＋q2)(a1＋a2)＝(1＋q2)×3＝15,
解得q2＝4.[来源:学科网]
故S6＝a1＋a2＋a3＋a4＋a5＋a6＝(1＋q2＋q4)(a1＋a2)

＝(1＋4＋42)×3＝63.

【点评】解题(1)中,方法一利用等比数列的性质Sm,S2m－Sm,S3m－S2m,…(Sm≠S2m)也成等比数列求[image: image29.png]Z2EL(ZXXK.COMR LT




解；
方法二利用等比数列[image: image30.png]Z2EL(ZXXK.COMR LT




的基本运算求解；
方法三利用等比数列前n项和公式的结构特征设出前n项和的表达式；
方法四是利用整体代换的方法；
题型二：
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【例2】已知数列
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【分析】题目已知数列
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【解析】显然
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整理得
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【点评】本题主要考查等比数列前
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项和公式及等比数列的性质,在进行等比数列运算时要注意约分,降[image: image53.png]Z2EL(ZXXK.COMR LT




低幂的次数,同时也要注意基本量法的应用.
【小试牛刀】已知等比数列
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的取值范围是              .

【分析】对
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分类讨论.
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题型三：
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由等比数列定义可得,等比数列的公比不为0,且等比数列任意一项都不为0.

【例3】已知等比数列
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恒成立,则k的取值范围是     .
【分析】把k表示为q的函数,转化为函数求值域.

【解析】由
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【点评】本题易忽略
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【小试牛刀】已知数列{an}和{bn}满足：a1＝λ,an＋1＝eq \f(2,3)an＋n－4,bn＝(－1)n(an－3n＋21),其中λ为实数,n∈N*.
(1)对任意实数λ,证明数列{an}不是等比[image: image73.png]Z2EL(ZXXK.COMR LT




数列；
(2)试判断数列{bn}是否为等比数列,并证明你的结论.
【解析】(1)证明：假设存在一个实数λ,使{an}是等比数列 ,则有aeq \o\al(2,2)＝a1·a3,即eq \b\lc\(\rc\)(\a\vs4\al\co1(\f(2,3)λ－3))

eq \s\up12(2)＝λeq \b\lc\(\rc\)(\a\vs4\al\co1(\f(4,9)λ－4))⇔eq \f(4,9)λ2－4λ＋9＝eq \f(4,9)λ2－4λ⇔9＝0,矛盾.所以数列{an}不是等比数列.
(2)因为bn＝(－1)n(an－3n＋21),
bn＋1＝(－1)n[image: image74.png]Z2EL(ZXXK.COMR LT




＋1[an＋1－3(n＋1)＋21]＝(－1)n＋1eq \b\lc\[\rc\](\a\vs4\al\co1(\f(2,3)an＋n－4－3（n＋1）＋21))
＝(－1)n＋1eq \b\lc\(\rc\)(\a\vs4\al\co1(\f(2,3)an－2n＋14))＝eq \f(2,3)(－1)n＋1(an－3n＋21)＝－eq \f(2,3)bn.
又b1＝－(λ＋18),所以
当λ＝－18,b1＝0,易得bn＝0(n∈N*),此时数列{bn}不是等比数列；
当λ≠－18,b1≠0,由上可知bn≠[image: image75.png]Z2EL(ZXXK.COMR LT




0,
∴eq \f(bn＋1,bn)＝－eq \f(2,3)(n∈N*),此时数列{bn}是等比数列.
【迁移运用】
1.【2016届山东省枣庄市三中高三12月月考】若
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【答案】
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【解析】当
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2.等比数列x,3x＋3,6x＋6,…的第四项等于(　　)

A.－24  

B.0  
C.12  
D.24

【答案】A
【解析】∵x,3x＋3,6x＋6是等比数列的前三项,∴(3x＋3)2＝x(6x＋6),解得x＝－1或－3.当x＝－1时,数列前三项为－1,0,0,不构成等比数列；当x＝－3时,数列[image: image86.png]Z2EL(ZXXK.COMR LT




前三项为－3,－6,－12,其公比q＝2,该数列第四项为－12×2＝－24.故选A.
3.若
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A.一定是等比数列
B.一定不是等差数列
C.一定不是比差数列
D.可能是等差数列
【答案】D

【解析】若
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不是比差数列,是等差数列,故选D.[来源:学*科*网Z*X*X*K]
4.【湖南省五市十校教研教改共同体2017届高三12月联考】已知数列
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是等比数列”的（    ）．
A．充分不必要条件         B．必要不充分条件
C．充要条件               D． 既不充分也不必要条件
【答案】B
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5.实数项等比数列{an}的前n项的和为Sn,若eq \f(S10,S5)＝eq \f(31,32),则公比q等于[image: image98.png]Z2EL(ZXXK.COMR LT




________．
【答案】－eq \f(1,2)
【解析】首先q≠1,因为若q＝1,则[image: image99.png]Z2EL(ZXXK.COMR LT




eq \f(S10,S5)＝2,当q≠1时,eq \f(S10,S5)＝eq \f(\f(a11－q10,1－q),\f(a11－q5,1－q))＝eq \f(1－q10,1－q5)＝eq \f(1－q51＋q5,1－q5)＝eq \f(31,32),q5＝－eq \f(1,32),q＝－eq \f(1,2).

6.求和：
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【解析】依题意,
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7.设eq \b\lc\{\rc\}(\a\vs4\al\co1(an))是公比为q的等比数列.  

(1)推导eq \b\lc\{\rc\}(\a\vs4\al\co1(an))的前n项和公式；[来源:学科网]
(2)设q≠1, 证明数列{an＋1}不是等比数列.
【解析】(1) 设eq \b\lc\{\rc\}(\a\vs4\al\co1(an))的前n项和为Sn,[来源:Z&xx&k.Com]
当q＝1时,Sn＝a1＋a1＋…＋a1＝na1；
当q≠1时,Sn＝a1＋a1q＋…＋a1qn－1, ①
qSn＝a1q＋a1q2＋…＋a1qn,②
①－②得,eq \b\lc\(\rc\)(\a\vs4\al\co1(1－q))Sn＝a1－a1qn.
∴Sn＝eq \f(a1\b\lc\(\rc\)(\a\vs4\al\co1(1－qn)),1－q),∴Sn＝eq \b\lc\{(\a\vs4\al\co1(na1，　q＝1，,\f(a1\b\lc\(\rc\)(\a\vs4\al\co1(1－qn)),1－q)，　q≠1.))
(2) 证明：(反证法),假设数列{an＋1}是等比数列,则对任意的k∈N＋,eq \b\lc\(\rc\)(\a\vs4\al\co1(ak＋1＋1))2＝eq \b\lc\(\rc\)(\a\vs4\al\co1(ak＋1))

eq \b\lc\(\rc\)(\a\vs4\al\co1(ak＋2＋1)),
aeq \o\al(2,k＋1)＋2ak＋1＋1＝akak＋2＋ak＋ak＋2＋1,
aeq \o\al(2,1)q2k＋2a1qk＋1＝a1qk－1a1qk＋1＋a1qk－1＋a1qk＋1＋1,
∵a1≠0,∴2qk＝q[image: image115.png]Z2EL(ZXXK.COMR LT




k－1＋qk＋1.
∵q≠0,∴q2－2q＋1＝0.
∴q＝1,与已知矛盾.
∴数列{an＋1}不是等比数列.
8. 已知数列
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（Ⅱ）若
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【解析】（Ⅰ）由条件得
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