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2017届学科网高三数学跨越一本线精品
问题四：与向量、数列等相结合的三角问题

在知识点的交汇处命题,是当前高考的热点,三角函数即是基本的函数,也是解决数学问题的有效工具,在代数与几何中有着广泛的应用.本文拟从其中较为多见的与向量、数列等相结合的三角问题说起
一、三角与向量的交汇
现行高中数学教材中,向量是继函数之后的一条主线,贯穿整个高中数学教学,也在各种问题的解决中起着广泛的作用.而向量与三角知识的交汇,通常题目以三角函数为主体,但条件中涉及一些向量知识,如向量的坐标中包含三角表达式,然后给出向量之间的平行、垂直关系,或者用向量的数量积表示函数等等,这种情况在当前的试题中还很常见.

【例1】【2017辽宁盘锦市高三11月月考】已知△
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【分析】（1）由已知数量积可得
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【解析】（1）由
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【点评】(1)平面向量作为一种运算工具,经常与函数、不等式、三角函数、数列、解析几何等知识结合．当平面向量给出的形式中含有未知数时,由向量平行或垂直的充要条件可以得到关于该未知数的关系式．在此基础上,可以求解有关函数、不等式、三角函数、数列的综合问题．
(2)求与三角函数有关的最值常用方法有以下几种：①化成
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【小试牛刀】【2017湖北省襄阳市四校高三上学期期中联考】已[image: image43.png]Z2EL(ZXXK.COMR LT




知向量
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【答案】（Ⅰ）
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【例2】在△ABC中,角A,B,C的对边分别是a,b,c,若
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【分析】三角形中的向量问题,通常先选基底,然后利用向量相等的充要条件转化为相应的数量关系即可.

【解析】∵ 
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∴△ABC最小角为角A,
所以
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【答案】C
【点评】本题中,三角形三边所在的向量两两不共线,当化为两个不共线向量之和为零向量,则隐藏着他们的“系数同时为0”的条件,从而可得到三边的关系.

【小试牛刀】【2017山西大学附中高三第二次模拟测试】在直角梯形
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【答案】
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【点评】本题主要考查向量运算的坐标法. 平面向量的数量积计算问题,往往有两种形式,一是利用数量积的定义式,二是利用数量积的坐标运算公式,涉及几何图形的问题,先建立适当的平面直角坐标系,可起到化繁为简的妙用. 利用向量夹角公式、模公式及向量垂直的充要条件,可将有关角度问题、线段长问题及垂直问题转化为向量的数量积来解决．
二、三角与数列的交汇
数列与三角函数的交汇问题也是一类常见问题,主要题型有两大类：一是在解三角形中,一些条件用数列语言给出,常见的如三角形三内角A,B[image: image101.png]Z2EL(ZXXK.COMR LT




,C成等差数列；三边a,b,c成等比数列等,二是数列通项种含有三角函数,我们可以借助三角函数的周期性求和. 
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【分析】利用
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【点评】“
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【小试牛刀】△ABC的内角
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【解析】(1)∵a,b,c成等差数列
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【点评】边的等差关系,通常利用正弦定理转化,而边的等比关系,则利用余弦定理找边角关系.[来源:学科网ZXXK]
【例4】【2017河南八市重点高中上学期第三次测评】设公比为正数的等比数列
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【分析】(1)用基本量法,即用
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（2）证明：
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【点评】与求和有关数列不等式的证明,通常是把数列放缩成可以求和的数列,比如等差数列、等比数列、可以裂项求和的数列.

【小试牛刀】【2016届河南省中原名校高三上学期第一次联考】已知
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（1）求数列
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【解析】（1）由于数列
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（2）数列
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三、三角与其他知识点的交汇
【例5】在平面直角坐标系
[image: image209.wmf]xOy

中,以
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为极点,
[image: image211.wmf]x

轴的正半轴为极轴建立极坐标系,直线
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的极坐标方程为
[image: image213.wmf]3

sin

32

p

rq

æö

-=

ç÷

èø

,曲线
[image: image214.wmf]C
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(1)写出直线
[image: image218.wmf]l

的直角坐标方程；
(2)求直线
[image: image219.wmf]l

与曲线
[image: image220.wmf]C

的交点的直角坐标.

【分析】利用ρcosθ＝x,ρsinθ＝y将极坐标转化为直角坐标,同时将参数方程消去参数化为普通方程,本题不难求解.
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【点评】极坐标本身就是利用三角函数思想建立,而圆和椭圆的参数方程也是利用三角函数中的同角关系式进行代换,所以,这两个知识点与三角函数的关系非常密切.
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【分析】先求顶点坐标,再求直线方程,根据椭圆的参数方程表示出点[image: image227.wmf]P

的坐标,然后再求点到直线的距离,表示出面积,然后求最值 [来源:Z&xx&k.Com]
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【点评】与椭圆上点有关的范围或者最值问题,用参数方程进行三角代换后,可以利用正余弦的有界性求范围或者最值.

【例6】已知：复数[image: image244.wmf]1
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为△ABC的内角,[image: image249.wmf]a

、[image: image250.wmf]b

、[image: image251.wmf]c

为角[image: image252.wmf]A

、[image: image253.wmf]B

、[image: image254.wmf]C

所对的边．
(1)求角[image: image255.wmf]B

的大小；
(2)若[image: image256.wmf]22
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,求△ABC的面积.

【分析】(1)先利用复数相等得出三角形的边角关[image: image257.png]Z2EL(ZXXK.COMR LT




系,再利用正弦定理将边转化为角,利用三角关系求角B;(2)利用余弦定理求出有关
[image: image258.wmf]c
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,

的关系,再利用三角形的面积公式进行求解 .
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【点评】本题其实就是利用复数相等建立两个边角关系,而复数与三角函数也有密切关系,只是现行教材的范围限制,[image: image260.png]Z2EL(ZXXK.COMR LT




对复数的三角形式暂不作要求,但应该注意与其相关的试题出现.

总体来看[image: image261.png]Z2EL(ZXXK.COMR LT




,三角函数可能交汇的知识点众多,相应的考点、解题思想方法也就千变万化,我们在解决这类问题时,既要考虑三角函数方面的方法,也要关注其他知识点的思想,有时候两者结合起来还可能出现一些巧妙的思路,如数形结合、参数思想等,这对于我们解决进一步问题都将会有很好的启迪.

迁移运用
1.【2017山西省孝义市高三上学期二轮模考】已知
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2.【2017河北省冀州中学高三上学期第二次阶段考试】已知向量
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【答案】B

【解析】
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 EMBED Equation.3  [image: image283.wmf]0
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3.已知A,B,C,D是函数y＝sin(ωx＋φ)eq \b\lc\(\rc\)(\a\vs4\al\co1(ω＞0，0＜φ＜\f(π,2)))一个周期内的图象上的四个点,如图所示,Aeq \b\lc\(\rc\)(\a\vs4\al\co1(－\f(π,6)，0)),B为y轴上的点,C为图象上的最[image: image286.png]Z2EL(ZXXK.COMR LT




低点,E为该函数图象的一个对称中心,B与D关于点E对称,eq \o(CD,\s\up6(→))在x轴上的投影为eq \f(π,12),则ω,φ的值为(　　)

[image: image287.png]AR







A．ω＝2,φ＝eq \f(π,3)
B．ω＝2,φ＝eq \f(π,6)
C．ω＝eq \f(1,2),φ＝eq \f(π,3)
D．ω＝eq \f(1,2),φ＝eq \f(π,6)
【答案】A

【解析】由E为该函数图象的一个对称中心,作点C的对称点为M,作MF⊥x轴,垂足为F,如图．B与D关于点E对称,eq \o(CD,\s\up6(→))在x轴上的投影为eq \f(π,12),知OF＝eq \f(π,12).又Aeq \b\lc\(\rc\)(\a\vs4\al\co1(－\f(π,6)，0)),所以AF＝eq \f(T,4)＝eq \f(π,2ω)＝eq \f(π,4),所以ω＝2.同时函数y＝sin(ωx＋φ)图象可以看作是由y＝sin ωx的图象向左平移得到,故可知eq \f(φ,ω)＝eq \f(φ,2)＝eq \f(π,6),即φ＝eq \f(π,3).

4.【2017河北武邑中学高三上学四调】向量
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【答案】C
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5．【2016届辽宁省沈阳市二中高三上学期期中】在△ABC中,
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6．【2016届湖南省长沙明德中学高三上第三次月考】已知向量
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【答案】C
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【答案】D．
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8.【2015届浙江省桐乡第一中学等四校高三上学期期中联考】已知{an}是等比数列,其中
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【答案】C.

【解析】∵等比数列
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9.【2017山西临汾一中等五校高三第三联考】如图,在
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【答案】C
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10.直线l：x－y＝0与椭圆eq \f(x2,2)＋y2＝1相交于A、B两点,点C是椭圆上的动点,则△ABC面积的最大值是________．
【答案】eq \r(2)
【解析】由eq \b\lc\{\rc\ (\a\vs4\al\co1(x－y＝0，,\f(x2,2)＋y2＝1，))得3x2＝2,∴x＝±eq \f(\r(6),3),
∴Aeq \b\lc\(\rc\)(\a\vs4\al\co1(\f(\r(6),3)，\f(\r(6),3))),Beq \b\lc\(\rc\)(\a\vs4\al\co1(－\f(\r(6),3)，－\f(\r(6),3))),∴|AB|＝eq \f(4\r(3),3).

设点C(eq \r(2)cos θ,sin θ),则点C到AB的距离d＝eq \f(|\r(2)cos θ－sin θ|,\r(2))＝eq \f(\r(3),\r(2))·|sin(θ－Φ)|≤eq \f(\r(3),\r(2)),
∴S△ABC＝eq \f(1,2)|AB|·d≤eq \f(1,2)×eq \f(4\r(3),3)×eq \f(\r(3),\r(2))＝eq \r(2).

11.函数y＝sin(ωx＋φ)在一个周期内的图象如图所示,M、N分别是最高点、最低点,O为坐标原点,且eq \o(OM,\s\up6(→))·eq \o(ON,\s\up6(→))＝0,则函数f(x)的最小正周期是________．
[image: image372.png]






【答案】3

【解析】由图象可知,Meq \b\lc\(\rc\)(\a\vs4\al\co1(\f(1,2)，1)),Neq \b\lc\(\rc\)(\a\vs4\al\co1(xN，－1)),所以eq \o(OM,\s\up6(→))·eq \o(ON,\s\up6(→))＝eq \b\lc\(\rc\)(\a\vs4\al\co1(\f(1,2)，1))·(xN,－1)＝eq \f(1,2)xN－1＝0,解得xN＝2,所以函数f(x)的最小正周期是2×eq \b\lc\(\rc\)(\a\vs4\al\co1(2－\f(1,2)))＝3.

12.【2017福建厦门一中上学期期中】如图,半径为1的扇形
[image: image373.wmf]AOB

的圆心角为120°,点
[image: image374.wmf]C

在
[image: image375.wmf]AB

上,且
[image: image376.wmf]0

30

COB

Ð=

,若
[image: image377.wmf]OCOAOB

lm

=+

uuuvuuuvuuuv

,则
[image: image378.wmf]lm

+=

____________．
[image: image379.png]



【答案】
[image: image380.wmf]3
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[image: image382.png]



13.【2016届河北省正定中学高三上学期期中】等差数列
[image: image383.wmf]{}

n

a

的前
[image: image384.wmf]n

项和为
[image: image385.wmf]n

S

,已知
[image: image386.wmf]21

()

21

x

x

fx

-

=

+

,且
[image: image387.wmf]2

2014

(2)sin

3

fa

p

-=

,
[image: image388.wmf]2014

2015

(2)cos

6

fa

p

-=

,则
[image: image389.wmf]2015

S

=__________．
【答案】
[image: image390.wmf]4030

．
【解析】因为
[image: image391.wmf]2

20143

(2)sinsin

332

fa

pp

-==-=-

,
[image: image392.wmf]2014

20153

(2)coscos

662

fa

pp

-===

,所以
[image: image393.wmf]2

2

2

2

2

213

(2)

212

a

a

fa

-

-

-

-==-

+

,
[image: image394.wmf]2014

2014

2

2014

2

213

(2)

212

a

a

fa

-

-

-

-==

+

,解之得
[image: image395.wmf]22

23

2log

23

a

-

-=

+

,
[image: image396.wmf]20142

23

2log

23

a

+

-=

-

,所以
[image: image397.wmf]2201422

2323

(2)(2)loglog0

2323

aa

-+

-+-=+=

+-

,所以
[image: image398.wmf]22014

4

aa

+=

,所以
[image: image399.wmf]1201522014

2015

201520154030

22

aaaa

S

++

=´=´=

,故应填
[image: image400.wmf]4030

．
14．【2016届云南省玉溪市一中高三上学期期中】数列[image: image401.wmf]{}

n

a

的通项
[image: image402.wmf]),

3

cos

3

(sin

2

2

2

p

p

n

n

n

a

n

-

=

其前[image: image403.wmf]n

项和为[image: image404.wmf]n

S

,则[image: image405.wmf]30

S

=__[image: image406.png]Z2EL(ZXXK.COMR LT




____．
【答案】
[image: image407.wmf]470

-

．
【解析】
[image: image408.wmf]2222

2

(cossin)cos

333

n

nnn

ann

ppp

=--=-

Q



[image: image409.wmf]2222
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[image: image410.wmf]22222222
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[image: image411.wmf]222222222

1
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2
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L



[image: image412.wmf]222222222222

1
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2

=-+-++-+-+-++-

LL



[image: image413.wmf]1
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2
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LL



[image: image414.wmf]1(458)(559)

[21010]470

222

++

=-´´-´=-

,
故答案应填：-470．
15．【2016届北京市朝阳区高三上学期期中统一考试】若函数
[image: image415.wmf]sin

()

cos

ax

fx

x

-

=

在区间
[image: image416.wmf]π

π

(,)

63

上单调递增,则实数
[image: image417.wmf]a

的取值范围是          ．
【答案】
[image: image418.wmf][2,)

+¥


【解析】因为函数
[image: image419.wmf]sin

()

cos

ax

fx

x

-

=

在区间
[image: image420.wmf]π

π

(,)

63

上单调递增
所以
[image: image421.wmf]()0

fx

¢

³

在区间
[image: image422.wmf]π

π

(,)

63

恒成立,

[image: image423.wmf]22

cossin(sin)(sin)sin1

()

coscos

xxaxxax

fx

xx

-×--×--

¢

==


因为
[image: image424.wmf]2

cos0

x

>

,所以
[image: image425.wmf]sin10

ax

-³

在区间
[image: image426.wmf]π

π

(,)

63

恒成立
所以
[image: image427.wmf]1

sin

a

x

³


因为
[image: image428.wmf](,)

63

x

pp

Î

,所以
[image: image429.wmf]13231

sin2

223sin

x

x

<<Þ<<


所以
[image: image430.wmf]a

的取值范围是
[image: image431.wmf][2,)

+¥


16．【2016届山西省山西大学附中高三10月月考】
[image: image432.wmf]ABC

D

中,内角
[image: image433.wmf],

ABC

,

的对边分别是
[image: image434.wmf],,

abc

,已知
[image: image435.wmf],,

abc

成等比数列,且
[image: image436.wmf]3

cos

4

B

=

．
（1）求
[image: image437.wmf]11

tantan

AB

+

的值；
（2）设
[image: image438.wmf]3

2

BABC

×=

uuuruuur

,求
[image: image439.wmf]ac

+

的值．
【答案】（1）
[image: image440.wmf]8

7

7

或
[image: image441.wmf]2

7

7

；（2）
[image: image442.wmf]3

．
【解析】（1）因为
[image: image443.wmf],,

abc

成等比数列,所以
[image: image444.wmf]ac

b

=

2

,
由余弦定理可知：
[image: image445.wmf])

1

(

2

1

2

2

cos

2

2

2

2

2

-

+

=

-

+

=

-

+

=

c

a

a

c

ac

ac

c

a

ac

b

c

a

B


又
[image: image446.wmf]3

cos

4

B

=

,所以
[image: image447.wmf]4

7

sin

=

B

,且
[image: image448.wmf]4

3

)

1

(

2

1

=

-

+

c

a

a

c

,解得
[image: image449.wmf]2

1

2

或

=

a

c

．
于是
[image: image450.wmf]7

7

2

7

7

8

sin

sin

sin

sin

sin

cos

sin

cos

tan

1

tan

1

或

=

×

=

×

=

+

=

+

B

a

c

B

A

C

B

B

A

A

B

A

．
（2）因为
[image: image451.wmf]3

2

BABC

×=

uuuruuur

,所以
[image: image452.wmf]2

3

cos

=

B

ca

,所以
[image: image453.wmf]2

=

ca

,
又
[image: image454.wmf]2

1

2

或

=

a

c

,于是
[image: image455.wmf]3

=

+

a

c

．
【另解】由
[image: image456.wmf]3

2

BABC

×=

uuuruuur

得
[image: image457.wmf]3

cos

2

caB

×=

,由
[image: image458.wmf]3

cos

4

B

=

可得
[image: image459.wmf]2

ca

=

,即
[image: image460.wmf]2

2

b

=


由余弦定理 
[image: image461.wmf]222

2cos

bacacB

=+-×

得
[image: image462.wmf]222

2cos5

acbacB

+=+×=



[image: image463.wmf](

)

2

22

2549

acacac

+=++=+=

  ∴ 
[image: image464.wmf]3

ac

+=

．
17.已知向量a＝eq \b\lc\(\rc\)(\a\vs4\al\co1(sinx，\f(3,4))),b＝(cosx,－1)．
(1)当a∥b时,求cos2x－sin2x的值；
(2)设函数f(x)＝2(a＋b)·b,已知在△ABC中,内角A,B,C的对边分别为a,b,c.若a＝eq \r(3),b＝2,sinB＝eq \f(\r(6),3),求[image: image465.png]Z2EL(ZXXK.COMR LT




f(x)＋4coseq \b\lc\(\rc\)(\a\vs4\al\co1(2A＋\f(π,6)))

eq \b\lc\(\rc\)(\a\vs4\al\co1(x∈\b\lc\[\rc\](\a\vs4\al\co1(0，\f(π,3)))))的取值范围．
【[image: image466.png]Z2EL(ZXXK.COMR LT




解析】(1)因为a∥b,所以eq \f(3,4)cosx＋sinx＝0,所以tanx＝－eq \f(3,4).[image: image467.png]Z2EL(ZXXK.COMR LT





cos2x－sin2x＝eq \f(cos2x－2sinxcosx,sin2x＋cos2x)＝eq \f(1－2tanx,1＋tan2x)＝eq \f(8,5).

(2)f(x)＝2(a＋b)·b＝eq \r(2)sineq \b\lc\(\rc\)(\a\vs4\al\co1(2x＋\f(π,4)))＋eq \f(3,2).

由正弦定理eq \f(a,sinA)＝eq \f(b,sinB),得sinA＝eq \f(\r(2),2),所以A＝eq \f(π,4),或A＝eq \f(3π,4).

因为b＞a,所以A＝eq \f(π,4).

f(x)＋4coseq \b\lc\(\rc\)(\a\vs4\al\co1(2A＋\f(π,6)))＝eq \r(2)sineq \b\lc\(\rc\)(\a\vs4\al\co1(2x＋\f(π,4)))－eq \f(1,2),
因为x∈eq \b\lc\[\rc\](\a\vs4\al\co1(0，\f(π,3))),所以2x＋eq \f(π,4)∈eq \b\lc\[\rc\](\a\vs4\al\co1(\f(π,4)，\f(11π,12))),
eq \f(\r(3),2)－1≤f(x)＋4coseq \b\lc\(\rc\)(\a\vs4\al\co1(2A＋\f(π,6)))≤eq \r(2)－eq \f(1,2).

∴所求范围是eq \b\lc\[\rc\](\a\vs4\al\co1(\f(\r(3),2)－1，\r(2)－\f(1,2))).

18.【2017浙江杭州地区重点中学高三上学期期中】已知函数
[image: image468.wmf]()3sincos

fxxxc

ww

=++

（
[image: image469.wmf]0

w

>

,
[image: image470.wmf]xR

Î

,
[image: image471.wmf]c

是常数）图象上的一个最高点为
[image: image472.wmf](,1)

6

p

,与其相邻的最低点是
[image: image473.wmf]2

(,3)

3

p

-

．
（1）求函数
[image: image474.wmf]()

fx

的解析式及其对称中心；
（2）在△
[image: image475.wmf]ABC

中,角
[image: image476.wmf]A

,
[image: image477.wmf]B

,
[image: image478.wmf]C

所对的边分别为
[image: image479.wmf]a

,
[image: image480.wmf]b

,
[image: image481.wmf]c

,且[image: image482.png]Z2EL(ZXXK.COMR LT





[image: image483.wmf]1

2

ABBCac

×=-

uuuruuur

,试求函数
[image: image484.wmf]()

fA

的取值范围．
【答案】（1）
[image: image485.wmf]()2sin(2)1

6

fxx

p

=+-

,对称中心为
[image: image486.wmf](,1)

212

k

pp

--

,
[image: image487.wmf]kZ

Î

；（2）
[image: image488.wmf]()(3,1]

fA

Î-

．
【解析】（1）
[image: image489.wmf]()3sincos

fxxxc

ww

=++



 EMBED Equation.DSMT4 [image: image490.wmf]2sin()

6

xc

p

w

=++

,
由题意得
[image: image491.wmf]1

c

=-

,周期为
[image: image492.wmf]T

p

=

,由此得
[image: image493.wmf]2

w

=

,
所以
[image: image494.wmf]()2sin(2)1

6

fxx

p

=+-

,[来源:学+科+网Z+X+X+K]
对称中心为
[image: image495.wmf](,1)

212

k

pp

--

,
[image: image496.wmf]kZ

Î

．
（2）∵
[image: image497.wmf]1

2

ABBCac

×=-

uuuruuur

,∴
[image: image498.wmf]1

cos

2

acBac

-=-

,
∴
[image: image499.wmf]3

B

p

=

,∴
[image: image500.wmf]2

(0,)

3

A

p

Î

,
[image: image501.wmf]3

2(,)

662

A

ppp

+Î

,
∴
[image: image502.wmf]()(3,1]

fA

Î-

．
19.【2017江苏徐州丰县民族中学高三上学期第二次月考】在
[image: image503.wmf]ABC

D

中,角
[image: image504.wmf]A

,
[image: image505.wmf]B

,
[image: image506.wmf]C

的对边分别为
[image: image507.wmf]a

,
[image: image508.wmf]b

,
[image: image509.wmf]c

,
[image: image510.wmf]3

cos

10

C

=

．
（1）若
[image: image511.wmf]9

2

CACB

×=

uuuruuur

,求
[image: image512.wmf]ABC

D

的面积；
（2）设向量
[image: image513.wmf](2sin,3)

xB

=-

r

,
[image: image514.wmf]2

(cos2,12sin)

2

B

yB

=-

ur

,且
[image: image515.wmf]//

xy

rur

,求角
[image: image516.wmf]B

的值．
【答案】(1)
[image: image517.wmf]391

4

ABC

S

D

=

；(2)
[image: image518.wmf]3

B

p

=

.

【解析】（1）∵
[image: image519.wmf]9

2

CBCA

×=

uuuruuur

,∴
[image: image520.wmf]9

cos

2

abC

=

,∴
[image: image521.wmf]15

ab

=

,
又∵
[image: image522.wmf]3

cos

10

C

=

,
[image: image523.wmf](0,)

C

p

Î

,
[image: image524.wmf]91

sin

10

C

=

．
所以
[image: image525.wmf]391

4

ABC

S

D

=

．
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20. 【2017浙江杭州地区重点中学高三上学期期中】设向量
[image: image527.wmf]2

(2,3cos2)

a

lla

=+-

r

,
[image: image528.wmf](,sincos)

2

m

bm

aa

=+

r

,其中
[image: image529.wmf]l

,
[image: image530.wmf]m

,
[image: image531.wmf]a

为实数．
（1）若
[image: image532.wmf]12

p

a

=

,求
[image: image533.wmf]||

b

r

的最小值；
（2）若
[image: image534.wmf]2

ab

=

rr

,求
[image: image535.wmf]m

l

的取值范围．
【答案】（1）
[image: image536.wmf]min

5

||

10

b

=

r

；（2）
[image: image537.wmf][

]
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．
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21.在
[image: image539.wmf]ABC

D

中,角
[image: image540.wmf],,

ABC

的对边分别为
[image: image541.wmf],,

abc

,且
[image: image542.wmf],,

ABC

成等差数列
(1)若
[image: image543.wmf]23,2

bc

==

,求
[image: image544.wmf]ABC

D

的面积
(2)若
[image: image545.wmf]sin,sin,sin

ABC

成等比数列,试判断
[image: image546.wmf]ABC

D

的形状
【解析】(1)由A,B,C成等差数列,有2B＝A＋C(1)
因为A,B[image: image547.png]Z2EL(ZXXK.COMR LT




,C为△ABC的内角,所以A＋B＋C＝π．(2)
得B＝
[image: image548.wmf]3

p


b2＝a2＋c2－2accosB
所以
[image: image549.wmf]3

cos

4

4

)

3

2

(

2

2

p

a

a

-

+

=

 解得
[image: image550.wmf]4

=

a

或
[image: image551.wmf]2

-

=

a

(舍去)
所以
[image: image552.wmf]3

2

3

sin

2

4

2

1

sin

2

1

=

´

´

=

=

D

p

B

ac

s

ABC


(2)由a,b,c成等比数列,有b2＝ac(4)
由余弦定理及(3),可得b2＝a2＋c2－2accosB＝a2＋c2－ac
再由(4),得a2＋c2－ac＝ac,
即(a－c)2＝0
因此a＝c
从而A＝C(5)
由(2)(3)(5),得A＝B＝C＝
[image: image553.wmf]3

p


所以△ABC为等边三角形．
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