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2017届学科网高三数学跨越一本线精品
误区三：通项遗漏导致错位相减法求和错误

数列求和问题是高考的重点,而错位相减法求和又是数列求和中的重点： 如果一个数列的各项是由一个等差数列和一个等比数列的对应项之积构成的,那么这个数列的前n项和即可用此法来求,如等比数列的前n项和就是用此法推导的.笔者通过多年高三教学发现,高三学生都知[image: image1.png]i 22 2R (ZXXK.COM)




道什么样的数列求和,可用错位相减法,但每次考试时,又有相等一部分学生在利用错位相减法求和时,出现运[image: image2.png]i 22 2R (ZXXK.COM)




算错误.这一点应引起高三备考学生注意.在应用错位相减法求和时要注意以下问题：
(1)要善于识别题目类型,特别是等比数列公比为负数的情形．
(2)在写出“Sn”与“qSn”的表达式时应特别注意将两式“错项对齐”以便下一步准确写出“Sn－qSn”的表达式,特别要注意出现项数遗漏的情况．
(3)在应用错位相减法求和时,若等比数列的公比为参数,应分公比等于1和不等于1两种情况求解．　　
【[image: image3.png]i 22 2R (ZXXK.COM)




例1】【2017届福建闽侯县三中高三上期中数学】已知数列
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【分析】（1）根据
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【点评】“错位相减法”求数列的和是重点也是难点,利用“错位相减法”求数列的和应注意以下几点：①掌握运用“错位相减法”求数列的和的条件（一个等差数列与一个等比数列的积）；②相减时注意最后一项 的符号；③求和时注[image: image43.png]i 22 2R (ZXXK.COM)




意项数别出错；④最后结果一定不能忘记等式两边同时除以
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【小试牛刀】设等差数列
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（1）求数列
[image: image52.wmf]{}

n

a

,
[image: image53.wmf]{}

n

b

的通项公式；
（2）当
[image: image54.wmf]1

d

>

时,记
[image: image55.wmf]n

n

n

a

c

b

=

,求数列
[image: image56.wmf]{}

n

c

的前n项和
[image: image57.wmf]n

T

．
【分析】（1）先利用方程思想求基本量,进一步确定求
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【解析】（1）由题意有,
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[来源:学.科.网Z.X.X.K]
【迁移运用】

1.求和：Sn＝eq \f(1,a)＋eq \f(2,a2)[image: image67.png]i 22 2R (ZXXK.COM)




＋eq \f(3,a3)＋…＋eq \f(n,an).

【解析】(Ⅰ)当a＝1时,Sn＝1＋2＋…＋n＝eq \f(n（n＋1）,2).
(Ⅱ)当a≠1时,Sn＝eq \f(1,a)＋eq \f(2,a2)＋eq \f(3,a3)＋…＋eq \f(n,an),①eq \f(1,a)Sn＝eq \f(1,a2)＋eq \f(2,a3)＋…＋eq \f(n－1,an)＋eq \f(n,an＋1),②
由①－②得eq \b\lc\(\rc\)(\a\vs4\al\co1(1－\f(1,a)))Sn＝eq \f(1,a)＋eq \f(1,a2)＋eq \f(1,a3)＋…＋eq \f(1,an)－eq \f(n,an＋1)＝eq \f(\f(1,a)\b\lc\(\rc\)(\a\vs4\al\co1(1－\f(1,an))),1－\f(1,a))－eq \f(n,an＋1),
∴Sn＝eq \f(a（an－1）－n（a－1）,an（a－1）2).
综上所述, Sn＝eq \b\lc\{(\a\vs4\al\co1(\f(n（n＋1）,2)（a＝1），,\f(a（an－1）－n（a－1）,an（a－1）2) （a≠1）.))
2.已知{an}是递增的等差数列,a2,a4是方程x2－5x＋6＝0的根．
(1)求{an}的通项公式；
(2)求数列eq \b\lc\{\rc\}(\a\vs4\al\co1(\f(an,2n)))的前n项和．
【解析】(1)方程x2－5x＋6＝0的两根为2,3,
由题意得a2＝2,a4＝3.

[image: image68.png]i 22 2R (ZXXK.COM)




设数列{an}的公差为d,则a4－a2＝2d,故d＝eq \f(1,2),
从而a1＝eq \f(3,2).

所以{an}的通项公式为an＝eq \f(1,2)n＋1.

(2)设eq \b\lc\{\rc\}(\a\vs4\al\co1(\f(an,2n)))的前n项和为Sn,由(1)知eq \f(an,2n)＝eq \f(n＋2,2n＋1),则
Sn＝eq \f(3,22)＋eq \f(4,23)＋…＋eq \f(n＋1,2n)＋eq \f(n＋2,2n＋1),[来源:Z|xx|k.Com]
eq \f(1,2)Sn＝eq \f(3,23)＋eq \f(4,24)＋…＋eq \f(n＋1,2n＋1)＋eq \f(n＋2,2n＋2).

两式相减得
eq \f(1,2)Sn＝eq \f(3,4)＋eq \b\lc\(\rc\)(\a\vs4\al\co1(\f(1,23)＋…＋\f(1,2n＋1)))－eq \f(n＋2,2n＋2)
＝eq \f(3,4)＋eq \f(1,4)

eq \b\lc\(\rc\)(\a\vs4\al\co1(1－\f(1,2n－1)))－eq \f(n＋2,2n＋2)＝1－eq \f(n＋4,2n＋2).

所以Sn＝2－eq \f(n＋4,2n＋1).

3．【2017江西赣州市十三县十四校高上期中】已知
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【答案】（1）
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4．【2017届湖南常德一中高三上学期月考】已知数列
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【解析】（1）由
[image: image109.wmf]n

n

n

S

2

)

1

(

×

-

+

=

l

,
当
[image: image110.wmf]1

=

n

时,
[image: image111.wmf]l

=

=

1

1

S

a

；当
[image: image112.wmf]2

³

n

时,
[image: image113.wmf]1

1

1

2

2

)

2

(

2

)

1

(

-

-

-

×

=

×

-

-

×

-

=

-

=

n

n

n

n

n

n

n

n

n

S

S

a

,
故数列
[image: image114.wmf]{

}

n

a

的通项公式为
[image: image115.wmf]î

í

ì

³

×

=

=

-

)

2

(

2

),

1

(

1

n

n

n

a

n

n

l


（2）由
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5．【2017届福建龙岩市五校高三上学[image: image125.png]i 22 2R (ZXXK.COM)




期期中联考】已知数列
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明数列
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3为公差的等差数列.
（2）由（1）可知
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6．【2017届福建福州外国语学校高三适应性考试】数列
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7．【2017届山西太原市高三上期中】已知数列
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8．【2017届黑吉两省八校高三上期中】对于数列
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9.已知各项均为正数的数列
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