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2017届学科网高三数学跨越一本线精品
误区二：运用
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    数列是特殊的函数,一个数列不一定具有通项公式,但具有通项公式的数列的有关性质可以通过对其通项公式的研究[image: image3.png]Sk B 2B (ZXXK.COM)




而得到,因此数列通项公式的求法尤为重要,运用
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题型一：通项
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 【例1】设数列
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（2）因为
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【点评】若已知数列的前
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）求解数列的通项公式,注意
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【小试牛刀】已知数列{an}满足条件eq \f(1,2)a1＋eq \f(1,22)a2＋eq \f(1,23)a3＋…＋eq \f(1,2n)an＝2n＋5,则数列{an}的通项公式为(　　)

A．an＝2n＋1  B．an＝eq \b\lc\{(\a\vs4\al\co1(14（n＝1），,2n＋1（n≥2）))C．an＝2n  D．an＝2n＋2
【答案】
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【点评】下标为n－1时,忽略n≥2,没有进行讨论,没有分段写an.

题型二：通项
[image: image68.wmf]n

a

不用分段函数表示

【例2】已知数列{an}的前n项和Sn＝eq \f(n2＋n,2),n∈N*.

(1)求数列{an}的通项公式[image: image69.png]Sk B 2B (ZXXK.COM)




；

(2)设bn＝2an＋(－1)nan,求数列{bn}的前2n项和．

【分析】本题易出现以下错误：

易错点一：忘记an＝Sn－Sn－1的条件是n≥2,没讨论n＝1的情况；
易错点二：找不出通项公式的规律,bn实为两部分构成,采用分组求和,T2n＝(2＋22＋…＋22n)＋[－1＋2－3＋4－…－(2n－1)＋2n]；

易错点三：不会并项求和,－1＋2－3＋4－…－(2n－1)＋2n＝(－1＋2)＋(－3＋4)＋…＋[－(2n－1)＋2n]＝n.
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【点评】由Sn和an的关系求通项的注意问题

(1)应重视分类讨论的思想,分n＝1和n≥2[image: image71.png]Sk B 2B (ZXXK.COM)




两种情况讨论．当n＝1时,a1不适合an的情况要分开写,即an＝eq \b\lc\{(\a\vs4\al\co1(Sn，　　　　n＝1，,Sn－Sn－1，  n≥2.))
(2)要注意an和Sn互化具有双向性,既可由an化为Sn,也可由Sn求an.

【小试牛刀】【广东湛江市2017届高三上学期期中调研考试】已知数列
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【解析】（Ⅰ）当
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上式两边乘以
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【迁移运用】

1.【湖南省五[image: image106.png]Sk B 2B (ZXXK.COM)




市十校教研教改共同体2017届高三12月联考】已知数列
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 ）．

A．充分不必要条件         B．必要不充分条件

C．充要条件               D． 既不充分也不必要条件

【答案】B
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2.【湖南省五市十校教研教改共同体2017届高三12月联考】等差数列
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【答案】C

【解析】由题意得公差
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3. 若Sn为数列{an}的前n项和,且Sn＝eq \f(n,n＋1),则eq \f(1,a5)＝(　　)

A.eq \f(5,6)              B.eq \f(6,5)               C.eq \f(1,30)                 D．30

【答案】D

【解析】当n≥2时,[image: image131.png]Sk B 2B (ZXXK.COM)




an＝Sn－Sn－1＝eq \f(n,n＋1)－eq \f(n－1,n)＝eq \f(1,nn＋1),∴eq \f(1,a5)＝5×(5＋1)＝30.

4. 已知数列{an}的前n项和为Sn,a1＝1,Sn＝2an＋1,则Sn＝(　　)[来源:Zxxk.Com]
A．2n－1          B.
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【答案】B

【解析】∵Sn＝2an＋1,∴当n≥2时,Sn－1＝2an,

∴an＝Sn－Sn－1＝2an＋1－2an(n≥2),

即eq \f(an＋1,an)＝eq \f(3,2)(n≥2),[image: image134.png]Sk B 2B (ZXXK.COM)





又a[image: image135.png]Sk B 2B (ZXXK.COM)




2＝eq \f(1,2),∴an＝eq \f(1,2)×
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 EMBED Equation.KSEE3  \* MERGEFORMAT [image: image140.wmf]1
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5.设数列{an}的[image: image141.png]Sk B 2B (ZXXK.COM)




前n项和为Sn,对任意n∈N*满足2Sn＝an(an＋1),且an≠0.

(1)求数列{an}的通项公式；

(2)设cn＝eq \b\lc\{(\a\vs4\al\co1(an＋1，n为奇数，,3×2an－1＋1，n为偶数，))求数列{cn}的前2n项和T2n.
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(2)由(1)得cn＝eq \b\lc\{(\a\vs4\al\co1(n＋1，n为奇数，,3×2n－1＋1，n为偶数.))
所以T2n＝(2＋4＋…＋2n)＋3×(21＋23＋…＋22n－1)＋n

＝n(n＋1)＋3×eq \f(2（1－4n）,1－4)＋n
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n＋1＋n2＋2n[image: image144.png]Sk B 2B (ZXXK.COM)
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7.已知数列{an}的前n项和为Sn,常数λ>0,且λa1an＝S1＋Sn对一切正整数n都成立．

(1)求数列{an}的通项公式；

(2)设a1>0,λ＝100.当n为何值时,数列eq \b\lc\{\rc\}(\a\vs4\al\co1(lg\f(1,an)))的前n项和最大？

【解析】　(1)取n＝1,得λaeq \o\al(2,1)＝2S1＝2a1,a1(λa1－2)＝0[image: image163.png]Sk B 2B (ZXXK.COM)




.[来源:学科网]
若a1＝0,则Sn＝0,当n≥2时,an＝Sn－Sn－1＝0－0＝0,

所以an＝0.

若a1≠0,则a1＝eq \f(2,λ),当n≥2时,2an＝eq \f(2,λ)＋Sn,[image: image164.png]Sk B 2B (ZXXK.COM)




2an－1＝eq \f(2,λ)＋Sn－1,

两式相减得2an－2an－1＝an,

所以an＝2an－1(n≥2),从而数列{an}是等比数列,

所以an＝a1·2n－1＝eq \f(2,λ)·2n－1＝eq \f(2n,λ).

综上,当a1＝0时,an＝0；

当a1≠0时,an＝eq \f(2n,λ).

(2)当a1>0且λ＝100时,令bn＝lg eq \f(1,an),

由(1)知bn＝lgeq \f(100,2n)＝2－nlg 2.

所以数列{bn}是单调递减的等差数列(公差为－lg 2)．

b1>b2>…>b6＝lgeq \f(100,26)＝lgeq \f(100,64)>lg 1＝0,

当n≥7时,bn≤b7＝lgeq \f(100,27)＝lgeq \f(100,128)<lg 1＝0,

故数列eq \b\lc\{\rc\}(\a\vs4\al\co1(lg\f(1,an)))的前6项的和最大．

【点评】本题中出现了λa1an＝S1＋Sn这种典型的an与Sn的关系条件,(1)应利用分类讨论思想,当n＝1时,a1＝S1；当n≥2时,an＝Sn－Sn－1,并注意a1＝0或a1≠0进行讨论；(2)根据数列的通项lgeq \f(1,an),化简后结合函数的单调性来求．
8.【山东省枣庄市2017届高三上学期期末】已知
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9.【天津六校2017届高三上学期期中联考】已知各项都是正数的数列
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（1） 求数列
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10.【山西大学附属中学2017级上学期11月模块诊断】已知数列
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11.设数列
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